
Temat IX, Liczby zespolone.

1. Obliczy¢ warto±¢ podanych wyra»e«:

a) (1− 3i) + (4 + i), b) (
√
3− i)− (5

√
5 + i), c) (1− 3i)(4 + i), d)

7− i
1 + 3i

,

e) (1 + i)2, f) (1 + i)3, g) (1 + i)4, h) (3− i)2.

2. Niech z = x+ iy, gdzie x, y ∈ R. Znale¹¢:

a) <1
z (inny zapisRe

1
z ), b) = z̄

z−1 (inny zapis Im
z̄
z−1),

c) < 2z
z+i , d) = iz2z̄ .

3. Na pªaszczy¹nie zespolonej (pªaszczy¹nie, której punktom przyporz¡dkowano liczby zespolone)

zaznaczy¢ punkty z0, z2, z3, z4, z5 z6, z7, z8, gdzie

a) z =
√

2
2 +

√
2

2 i,

b) z = 1 + i.

4. Wykaza¢, »e dla dowolnych liczb zespolonych z1, z2 moduª ich ró»mnicy |z1 − z2| jest równy
odlegªo±ci punktów z1 i z2.

5. Na pªaszczy¹nie zespolonej narysowa¢ zbiory okre±lone podanymi warunkami:

a) |z − 3i| = 2,

b) |z − 3i| = =z,

c) 2 ¬ |z + 4− i| ¬ 3,

e) |z + i| = |z − 2|.

6. Na pªaszczy¹nie zespolonej narysowa¢ zbiory okre±lone podanymi warunkami:

a) π
4 ¬ arg z ¬

π
2 ,



b) |z − 3i| = =z,

c) 2 ¬ |z + 4− i| ¬ 3,

e) |z + i| = |z − 2|.

7. Podane liczby zespolone zapisa¢ w postaci trygonometrycznej:

a) i, b) − 100, c) 2
√
2− 2

√
2i, d) − 1 +

√
3i.

8. Podane liczby zespolone zapisa¢ w postaci algebraicznej i zaznaczy¢ na pªaszczy¹nie zespolo-

nej:

a) e
−
π
2 i , b) eπi, c) e

2
3πi , d) e3i.

9. Podane liczby zespolone zapisa¢ w postaci wykªadniczej:

a) − 4i, b) 1 + i, c) 16, d) 4− 4
√
3i.

10. Korzystaj¡c ze wzoru de Moivre'a obliczy¢ podane wyra»enia:

a) (1−
√
3i)8, b)

(√
2

2 +
√

2
2 i
)100
, c)

(1− i)14

(1 + i)10 , d)
(
1− i√
3 + i

)12
.

11. Obliczy¢ podane pierwiastki z liczb zespolonych:

a) 3
√
−16, b) 5

√
−1− i, c)

12
√
−1 +

√
3i, d) 4

√
64.


