Temat VI
Pochodne funkcji

1. Oblicz pochodne podanych funkeji tam, gdzie istnieja.

a) fr) =k b)) f@) =gk o fla)=2H

d) f(z) =sin*z. e) fx)= Y. f) flz) = VI+a%
g fla)=e.  h) flz)=¢". i) f(z)=znz

i) flz) =logaz. k) f(z) =log,2. 1) f(z)=2z"

m) f(z) =2”. 1) f(z) = (")

2. Zbadaj, czy podana funkcja jest rézniczkowalna w punkcie zp = 0.
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{:r?sin% dla = #0,

b) fx) = |al*; e) f@) =1, dla = =0;
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3. Napisaé¢ réwnanie stycznej do wykresu funkeji f(z

oo

= z* w punkcie (2,4).

—

4. Obliczyé pod jakimi katami przecinaja sie wykresy funkcji f(z) =22 i g(x) = 2%

5. Wyznaczyé, pod jakimi katami przecinaja sie wykresy funkeji f(z) = ¥z i g(x) = 2.

6. Korzystajac z twierdzenia o pochodnej funkeji odwrotnej obliczyé (f~1)'(0), gdzie
flz) =z +sinx.

7. Niech f: R — R bedzie rézniczkowalna funkcja nieparzysta, tzn. f(—z) = —f(z).
Wykazaé, ze f'(z) jest funkcja parzysta.

8. Niech f: R — R bedzie funkeja parzysta, rézniczkowalna w punkcie zp = 0. Wy-
kazaé, ze f'(0) = 0.

9. Napisaé¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(xz) = 1 w punkcie (1,1).

10. Napisa¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = z + 1 w punkcie (1, 2).

11. Napisa¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = 22 4+ = + 1 w punkcie (1, 3).

12. Napisa¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = 23 + 22 + = + 1 w punkcie (1,4).
13. Napisa¢ rownanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = sinz w punkcie (F, %)

14. Napisa¢ rownanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = cosz w punkcie (F, g)

15. Napisa¢ rownanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = tgx w punkcie (%, 1).

16. Napisa¢ rownanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = arctgxz w punkcie (1, %).

Definicja. Katem « przeciecia sie¢ dwoch krzywych gladkich y = f(z), y = g(x)

w punkcie (zo, f(20)), gdzie (zo, f(z0)) = (20, 9(20)),
nazywamy kat ostry przeciecia si¢ stycznych do danych krzywych w punkcie (zg, f(z0)).
Tangens tego kata liczymy ze wzoru

| £ w0) — g'(a0)
L+ f'(20)g' (w0)
Jezeli 1+ f'(20)g'(x0) =0 to a = 7.

tg o gdy 1+ f'(x0)g' (o) # 0.



