
Pochodne funkcji Lista zadań 04

Zadanie 1. Obliczyć pochodne funkcji:

f (x) = sin 2x
x+cos x, f (x) =

2x·lnx
x+
√
x2+2x+3

, f (x) = 1
√
x+arc tg

√
x

x+1

,

f (x) = xx, f (x) =
(
2x+lnx

x

)tg x
, f (x) = 1√

xlnx
,

Zadanie 2. Obliczyć granice

lim
x→0

(
1

xsin x −
1
x2

)
, lim
x→0

x−sin x
x3

, lim
x→0

ex
2
+2cos x−3
x4

, lim
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ln(ex+x)
x .

Zadanie 3. Znaleźć asymptoty wykresu funkcji

f (x) = x·arc tg x, f (x) = x·arc sin x
1−2x, f (x) = 3x+

√
x2 − 4x + 2,

f (x) = x · arc tg
√
3x

1+x , f (x) = x · arc cos x
1−x, f (x) = x · e 1

x .

Zadanie 4.Wykazać, że

arc tg x = π
4 − arc tg 1−x

1+x, dla x ∈ (−1,∞),

3arc cos x = π + arc cos (3x− 4x3), dla x ∈ [−1
2,

1
2].

Zadanie 5.Wykazać, że

cos x > 1− x2

2 , dla x 6= 0,

sin x > x− x3

6 dla x > 0.

Zadanie 6. Zbadać funkcje i naszkicować wykresy funkcji

f (x) = (x− 2) · 3
√
x + 6, f (x) = (x− 5) · e 1

3−x ,

f (x) = coshx = ex+e−x

2 , f (x) = sinhx = ex−e−x
2 ,

f (x) = lnx
x , f (x) = arc sin 2x

x2+1
.


