
1. Obliczy¢
∫ ∫
D

√
x2 + y2 dxdy, gdzie D = {(x, y) : 4 ¬ x2 + y2 ¬ 9, y  0},

zmieniaj¡c zmienne kartezja«skie na biegunowe.

2. Obliczy¢ caªk¦
∫ ∫
D(3x+ 1) dxdy,

gdzie obszarem caªkowania D jest trójk¡t o wierzchoªkach A(−1, 1), B(1, 1), C(0, 0).
3. Obliczy¢ caªk¦ podwójn¡

∫ ∫
D(x+ y + 2) dxdy,

gdzie obszar caªkowania D jest koªem o ±rodku w pocz¡tku ukªadu wspóªrz¦dnych

i promieniu równym 1.
4. Obliczy¢ obj¦to±¢ obszaru przestrzennego ograniczonego wykresami funkcji

f1(x, y) = 0, f2(x, y) = x4 + y4 w domkni¦tym obszarze D = {(x, y) : −2 ¬ x ¬ 2, −2 ¬ y ¬ 2}.
5. Obliczy¢ pole obszaru pªaskiego D ograniczonego krzywymi y2 = 4x, y = 2x− 4.
6. Obliczy¢ pole pªata powierzchniowego wyci¦tego walcem x2 + y2 = 4 ze sfery x2 + y2 + x2 = 9.
7. Obliczy¢ obj¦to±¢ bryªy ograniczonej powierzchniami x2 + y2 + 4z = 0 i z = 1−

√
x2 + y2.
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